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Solucion de una integral de diferencial trigonomeétrica inversa

Solution of an inverse trigonometric differential integral
Juan C. Soto-Romero 2

Abstract:

This paper shows the steps involved in solving the integral of an inverse trigonometric differential, where the artifice of integration
by parts must be applied. These steps show different algebraic techniques for reducing and conditioning the differential, as well as
the process of completing the integral and solving the new integral, which is obtained from the integral by parts, by applying a direct
formula for integrals of differentials that contain sums or differences of squares.
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Resumen:

El presente trabajo, muestra los pasos a seguir en la solucion de la integral de una diferencial trigonométrica inversa donde se debe
de aplicar el artificio de integracidn por partes. En estos pasos, se pueden observar diferentes técnicas algebraicas para reduccion y
acondicionamiento de la diferencial, asi como el proceso de completar la integral y resolver la nueva integral, que se obtiene de la
integral por partes, mediante la aplicacion de una férmula directa de integrales de diferenciales que contienen sumas o diferencias de
cuadrados.
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El siguiente documento presenta una estrategia para dar 2. Dado que una funcién trigonométrica inversa no

solucion a la integral de una diferencia trigonométrica se puede integrar y solo se puede derivar, se

inversa, aplicando la integral por partes. aplica la integral por partes, la cudl indica que la
variable “u” se deriva y el diferencial de “v*, se

Para ello se demostrara que: integra. Aplicando esta descripcion se obtiene
que:

In|4x +V16x? — 1| N
c

4 u=arcsec4x dv=dx

J arcsec4x dx = x arc sec 4x —

Dado que, el tipo de funcién no se puede integrar de forma
directa, es necesario aplicar un artificio de integracion, que, 3. Paraderivar la variable “u”, se utiliza:
para este caso, se aplica la integral por partes:

dv

d dx
1. El artificio de integraciéon por partes se escribe — arcsecv =—2%X
como: g porp du vz —1

judv=uv—]vdu

@ Juan Carlos Soto Romero, Universidad Autdnoma del Estado de Hidalgo | Escuela Preparatoria Nimero 4 | Pachuca, Hidalgo | México,
https://orcid.org/0000-0003-3065-1675, Email: jcsoto@uaeh.edu.mx

Fecha de recepcién: 19/09/2025, Fecha de aceptacion: 27/10/2025, Fecha de publicacion: 05/01/2026 @ @@@
DOI: https://doi.org/10.29057/prepad.v14i27.16046 B MG _HD
48




Publicacion semestral, Vida Cientifica Boletin Cientifico de la Escuela Preparatoria No. 4, Vol. 14, No. 27 (2026) 48-49

4. Se obtiene la derivada considerando que para
dicha formula v = 4x

d
_ a 4x
4x /(4x)? -1
4 dx
du=———7-—/—
4xV16x2 -1

5. Recopilando informacién, se tiene que:

u = arcsec 4x fdvzfdx

d 4 dx +
u= ——— v=X C
4xV16x2 —1

6. Aplicando la férmula de integral por partes:

(arcsec 4x) (x) — f () (ﬁ)

7. Se suprimen paréntesis y se simplifica:

x arc sec 4x

f dx
V16xZz —1

8. Paradar solucion a la nueva integral, se aplica
una férmula de integracion directa:

dv
17=1n|v+\/m|+c
Jvita?

9. Paradicha integral se considera que:

v:i=16x% a*=1
v =4x -1
dv =4dx

10. Dado que dv = 4 dx, se completa la integral:

4 1J 4 dx
x arc sec 4x — — e —
4) V16x2 -1

11. Aplicando la férmula se obtiene:

xarcsec4x—%ln|4x+\/16x2 - 1| +c

12. Por ultimo, se obtiene:

In|4x +V16x2 — 1|
4 +c

x arc sec 4x —
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